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กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 

ภาคเรียนที่ 1 รายวิชาคณิตศาสตร์
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ค ำน ำ 
 
  ตามที่ สมเด็จพระกนิษฐาธิราชเจ้า กรมสมเด็จพระเทพรัตนราชสุดา ฯ สยามบรมราชกุมารี                    
ทรงมีพระราชด าริ เมื่อวันที่ ๒๑ พฤษภาคม ๒๕๖๓ ให้จัดท าสื่อการเรียนเป็นชุดการเรียนรู้สมบูรณ์แบบ 
(Comprehensive Learning Package) ส าหรับโรงเรียนขนาดเล็ก สังกัดส านักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน 
สังกัดกองบัญชาการต ารวจตระเวนชายแดน โรงเรียนพระปริยัติธรรม สังกัดส านักงานพระพุทธศาสนาแห่งชาติ 
และโรงเรียนเอกชน สังกัดส านักงานคณะกรรมการส่งเสริมการศึกษาเอกชน เพ่ือส่งเสริมการเรียนรู้และพัฒนา
คุณภาพของนักเรียนระดับมัธยมศึกษาตอนต้น โดยเน้นการใช้บริบทชีวิตจริงของผู้เรียนและชุมชนเป็นฐาน                     
ในการเรียน ท าการบูรณาการสาระตามหลักสูตรให้ เชื่อมโยงกับการด ารงชีวิตทั้ งปัจจุบันและอนาคต                            
ตามแนวพระราชด าริ ที่ทรงแนะน าให้ใช้โครงการศึกษาทัศน์ของพระบาทสมเด็จพระบรมชนกาธิเบศร                          
มหาภูมิพลอดุลยเดชมหาราช บรมนาถบพิตร มาเป็นแนวทางในการพัฒนาสื่อการเรียน  
  ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน จึงได้จัดท าชุดการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน)                        
ให้สอดคล้องกับหลักสูตรที่อิงมาตรฐานและเชื่อมโยงไปสู่สมรรถนะ เน้นการออกแบบกิจกรรมการเรียนรู้                          
ที่ส่งเสริมความรู้ ทักษะ และพฤติกรรมผู้เรียนรอบด้าน ทั้งยังส่งเสริมให้ผู้เรียนสามารถค้นคว้าต่อเนื่องในลักษณะ
การเรียนรู้ตามความสนใจได้ และเพ่ือให้สะดวกต่อการน าไปใช้ จึงจัดแยกเป็นระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๑ – ๓                       
และแยกเป็นภาคเรียนที่ ๑ และภาคเรียนที่ ๒ ทั้ง ๕ กลุ่มสาระการเรียนรู้ ประกอบด้วย 

- ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) กลุ่มสาระการเรียนรู้ภาษาไทย 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๑ – ๓ ภาคเรียนที่ ๑ และภาคเรียนที่ ๒ 

- ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) กลุ่มสาระการเรียนรู้วิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๑ – ๓ ภาคเรียนที่ ๑ และภาคเรียนที่ ๒ 

- ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๑ – ๓ ภาคเรียนที่ ๑ และภาคเรียนที่ ๒ 

- ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) กลุ่มสาระการเรียนรู้สังคมศึกษา ศาสนา และวัฒนธรรม 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๑ – ๓ ภาคเรียนที่ ๑ และภาคเรียนที่ ๒ 

- ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) กลุ่มสาระการเรียนรู้ภาษาต่างประเทศ (ภาษาอังกฤษ) 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ๑ – ๓ ภาคเรียนที่ ๑ และภาคเรียนที่ ๒ 

  การน าชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ไปใช้ ครูผู้สอนต้องศึกษาเอกสาร คู่มือการใช้ชุดการจัดกิจกรรม
การเรียนรู้ และศึกษาค าชี้แจงในเอกสารชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) เพ่ือให้ทราบถึงแนวคิด
การจัดกระบวนการเรียนรู้ การเตรียมตัวของครู สื่อการจัดการเรียนรู้ ลักษณะชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
แผนการจัดการเรียนรู้ แนวทางการวัดและประเมินผลของแต่ละหน่วยการเรียนรู้ 
  หวังว่าชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) และชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้                       
(ส าหรับนักเรียน) นี้ จะเป็นประโยชน์ต่อการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ของครูผู้สอน อันจะส่งผลต่อการพัฒนาคุณภาพ
การศึกษาระดับมัธยมศึกษาตอนต้นต่อไป  
  ขอขอบคุณ ผู้ทรงคุณวุฒิ ผู้บริหารสถานศึกษา ศึกษานิเทศก์ ครู อาจารย์ นักวิชาการ                      
และทุกท่านที่มีส่วนเกี่ยวข้องกับการจัดท าเอกสารมา ณ โอกาสนี้ 

           ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน   



   

ค าชี้แจง 
 

 ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้  (ส าหรับครูผู้สอน)  เล่มที่ ๔  กลมกล้ิงกับสิ่งน่ารู้ เล่มนี้ เป็น ๑ ใน  
๓๔ เล่ม  ของชุดสื่อการเรียนรู้สมบูรณ์แบบ กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์  ใช้กับนักเรียนช่วงช้ันที่ ๓  
(ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ ๑–๓)  ส าหรับโรงเรียนขนาดเล็กที่มีครูครบช้ันและครูไม่ครบช้ัน และโรงเรียนในถิ่น
ทุรกันดาร  ซึ่งผ่านการวิเคราะห์มาตรฐานการเรียนรู้และตัวช้ีวัด กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับ
ปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐)  ตามหลักสูตรแกนการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑  เมื่อสอนครบทั้ง ๓๔ เล่ม  
นักเรียนจะได้เรียนรู้ครบถ้วนครอบคลุมทุกตัวช้ีวัดของหลักสูตร 

 ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน)  เล่มที่ ๔  กลมกล้ิงกับสิ่งน่ารู้ เล่มนี้  เป็นเอกสาร 
ที่น าเสนอแนวทางการจัดการเรียนรู้คณิตศาสตร์เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับวงกลม ให้กับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษา 
ปีที่ ๓  ภาคเรียนที่ ๑  ซึ่งก่อนการสอนเรื่อง กลมกล้ิงกับสิ่งน่ารู้  ครูผู้สอนควรศึกษาแผนการจัดการเรียนรู้  
จากเอกสารเล่มนี้อย่างละเอียด จะท าให้ทราบว่าต้องสอนเนื้ อหาอย่างไร  และต้องเตรียมสื่อ/อุปกรณ์
ประกอบการสอนอะไร อย่างไร  ซึ่งจะท าให้การจัดการเรียนรู้ของครูมีประสิทธิภาพ ส่งผลให้นักเรียนมีความรู้
ความเข้าใจในเนื้อหาที่สอน 

 คณะผู้จัดท าหวังเป็นอย่างยิ่งว่า ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้  (ส าหรับครูผู้สอน)  เล่มที่ ๔  กลมกล้ิง
กับสิ่งน่ารู้ เล่มนี้  จะเป็นประโยชน์ต่อครูผู้สอน ในการน าไปใช้จัดการเรียนรู้เรื่อง ทฤษฎีบทเกี่ยวกับวงกลม 
ให้กับนักเรียนในโรงเรียนขนาดเล็กที่มีครูครบช้ันและครูไม่ครบช้ัน และโรงเรียนในถิ่นทุรกันดาร เพื่อเพิ่ม
ประสิทธิภาพในการจัดการเรียนการสอนของครู และเสริมสร้างการเรียนรู้ของนักเรียนให้เต็มศักยภาพต่อไป 

 

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
              กระทรวงศึกษาธิการ 
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หน่วยการเรียนรู้ที่ 4 :  กลมกล้ิงกับสิ่งน่ารู้ 
              

  
สาระที่ 2  การวัดและเรขาคณิต 
 
มาตรฐาน ค 2.2 
 เข้าใจและวิเคราะห์รูปเรขาคณิต สมบัติของรูปเรขาคณิต ความสัมพันธ์ระหว่างรูปเรขาคณิต และ
ทฤษฎีบททางเรขาคณิต และน าไปใช้ 
 
ตัวชี้วัด  ค 2.2  ม.3/3 
 เข้าใจและใช้ทฤษฎีบทเกี่ยวกับวงกลมในการแก้ปัญหาคณิตศาสตร์ 
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ผังมโนทัศน ์
หน่วยการเรียนรู้ที่ 4 : กลมกลิ้งกบัสิ่งน่ารู้ 

            

วงกลม

มุมท่ีจุดศูนย์กลางและ
มุมในส่วนโค้งของวงกลม

มุมในส่วนต่าง ๆ 
ของวงกลม 

ทฤษฎีบทที่เกี่ยวข้อง
กับมุมในวงกลม

มุมท่ีจุดศูนย์กลางและ
ส่วนโค้งที่รองรับมุม

มุมในส่วนโค้งของวงกลม
และส่วนโค้งที่รองรับ

มุมท่ีจุดศูนย์กลาง
และมุมในส่วนโค้งของวงกลม

มุมในคร่ึงวงกลม

คอร์ดของวงกลม

คอร์ด
ของวงกลม

ทฤษฎีบท
ที่เกี่ยวข้องกับ
คอร์ดของวงกลม

คอร์ดและส่วนโค้ง
ของวงกลม

คอร์ดและจุดศูนย์กลาง
ของวงกลม

เส้นสัมผัสวงกลม

เส้นสัมผัสวงกลม

ทฤษฎีบท
ที่เกี่ยวข้องกับ

เส้นสัมผัสวงกลม
กับรัศมี
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ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  3 

เส้นทางการจัดการเรียนรู้ 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 4 : กลมกลิ้งกบัสิ่งน่ารู้ 

             
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ทบทวนส่วนต่าง ๆ ของวงกลม   
แนะน าส่วนโค้งของวงกลม  มมุที่จุดศูนย์กลาง  และมุมในสว่นโค้งของวงกลม 

 

ท ากิจกรรมเพื่อส ารวจและสรปุทฤษฎีบทเกี่ยวกับมุมที่จุดศนูย์กลางและมุมในส่วนโค้งของวงกลม 
รวมถึงท ากิจกรรมและแบบฝึกหัด เพื่อฝึกการน าทฤษฎีบทไปใช้  

แนะน าทฤษฎีบทเกี่ยวกับคอร์ดของวงกลม 
รวมถึงท ากิจกรรมและแบบฝึกหัด เพื่อฝึกการน าทฤษฎีบทไปใช้  

แนะน าทฤษฎีบทเกี่ยวกับเส้นสัมผัสวงกลม 
รวมถึงท ากิจกรรมและแบบฝึกหัด เพื่อฝึกการน าทฤษฎีบทไปใช้  
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โครงสร้างหน่วยการเรียนรู้ 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 4 : กลมกลิ้งกบัสิ่งน่ารู้ 

             
 
 

 
 

หน่วยที่ 4 กลมกลิ้งกบัสิ่งน่ารู้

(6 แผน รวม 14 ชั่วโมง)

4.2 ครึ่งวงอะไรคงที่

แผนที่ 2 จ านวน 3 ช่ัวโมง

4.3 กลมกลิ้งกับเส้นภายใน

แผนที่ 3 จ านวน 2 ช่ัวโมง

4.1 กลมกลิ้งกับความจริงเกี่ยวกบัมุม

แผนที่ 1 จ านวน 3 ช่ัวโมง

4.4 ศูนย์กลางของกลมกลิง้

แผนที่ 4 จ านวน 2 ช่ัวโมง
4.6 ปริศนาปัญหากลมกลิ้ง

แผนที่ 6 จ านวน 2 ช่ัวโมง

4.5 กลมกลิ้งกับเส้นภายนอก

แผนที่ 5 จ านวน 2 ช่ัวโมง
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ÔB
 ม
ีขน

าด
 1
00
  
แล้
ว A

D̂B
 จะ

มีข
นา
ดเ
ท่า
ไร 

[5
0

] 
3.

 
ถ้า
 A

ÔB
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ขอ

งว
งก
ลม

ที่ร
อง
รับ
ด้ว
ยส
่วน
โค
้งเด

ียว
กัน
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รูใ
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ีขน

าด
เท
่าก
ัน 
ส่ว
นโ
ค้ง
ที่ร
อง
รับ
มุม
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มุม
ใน
คร
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รู ้

ชั่ว
โม
งท

ี่ 4
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ึ่งว
งก
ลม

 จา
กน

ั้นค
รูแ
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ึ่งว
งก
ลม

 

 
ขั้น

สอ
น 

2.
 
คร
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ึกห
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ับค

ู่ค า
ตอ

บ
ถอ

ดร
หัส

 (3
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ยา
งร
ดั

B
A

O
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ĈB

 ม
ีคว
าม
สัม

พัน
ธ์ก
ันอ

ย่า
งไร

  
[A

ÔB
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ĈB

) ห
รือ
 A

ĈB
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ĈB

  A
D̂B

  
แล
ะ A

ÊB
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BÂ
C 

+ 
 2

5 
+ 

90
   

= 
18

0
 

 
 

BÂ
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BÂ

C 
 =

  1
80

 
 1

15
   

= 
  6

5
 

   
   
ทั้ง
นี้ 
เม
ื่อค

รูเข
ียน

โจ
ทย

์แล้
ว  
ให
้คร
ูชว
นน

ักเ
รีย
นวิ
เค
รา
ะห

์โจ
ทย

์ โด
ยใ
ช้ก

าร
ถา
มต

อบ
ปร

ะก
อบ

กา
รอ
ธิบ

าย
จา
กส

ิ่งท
ี่โจ
ทย

์ต้อ
งก
าร
หา

ไป
ยัง
สิ่ง
ที่โ
จท

ย์ก
 าห

นด
ให
้ แ
ละ

เข
ียน

แส
ดง
บน

กร
ะด
าน
ดัง
นี ้

 

   
   
คร
ูชี้ใ
ห้เ
ห็น

ว่า
เร
าส
าม

าร
ถห

าข
นา

ดข
อง

 B
ÂC
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ÂB
 =

  O
B̂A

  =
  4

0 
] 

   
   
จา
กน

ั้น 
คร
ูอธ

ิบา
ยเ
พิ่ม

เต
ิมว่

า 
เร
าส
าม

าร
ถห

าค
่า 

x 
ได
้เท
่าเ
ดิม

คือ
 5

0 
ถึง
แม

้ว่า
ต า
แห

น่ง
ขอ

งจ
ุด 

C 
จะ
เป
ลี่ย
นแ

ปล
งไป

อย
ู่ที่จ

ุดใ
ดก็

ตา
มบ

นเ
ส้น

รอ
บว
งข
อง
วง
กล
มว
งน
ี้ 

5.
 
คร
ูยก

ตัว
อย่
าง
ที่ 
2 
 โด

ยว
าด
รูป
แล
ะเข

ียน
แส
ดง
บน

กร
ะด
าน
 ด
ังน
ี้ 

ตัว
อย

่าง
ที่ 

2 

 
จา
กร
ูป 
จง
หา
ค่า
 x

 

x°

 ุ65
°

D
B

A

C

O



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 446

 
 ชุ
ดก

าร
จัด
กิจ
กร
รม
กา
รเรี

ยน
รู้ (
ส า
หรั
บค

รูผ
ู้สอ

น)
 : ว

ิชา
คณิ

ตศ
าส
ตร์
  ห

น่ว
ยก

าร
เรีย

นรู้
ที่ 

4 
 

 
 

 4
6 

 
แผ

นก
าร
จัด

กา
รเรี

ยน
รู้ท

ี่ 2
 

 

หน่
วย
กา
รเร

ยีน
รู้ที่

 4
  ก
ลม

กล
ิ้งก
ับส

ิ่งน
่าร
ู ้

กล
ุ่มส

าร
ะก

าร
เรีย

นร
ู้คณิ

ตศ
าส
ตร์

 
เรื่อ

งท
ี่ 4

.2
  ค

รึ่ง
วง
อะ

ไร
คง
ที ่

รา
ยว
ิชา
พื้น

ฐา
นค

ณ
ิตศ

าส
ตร
์ 

เวล
า  
3 
 ช
ั่วโ
มง

 
ชั้น

มัธ
ยม

ศึก
ษา

ปีที่
 3

 
วิธ
ีท า

 
เน
ื่อง
จา
ก 
  C

ÂD
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ĈB
 ไ
ด้อ

ย่า
งไ
ร 

[A
ĈB
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ĈB
  =

  A
ĈB
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ÂC
 

วิธ
ีท า

   
 เน

ื่อง
จา
ก 

   
   

OÂ
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ÊD
 ได

้ เม
ื่อเ
รา
ทร
าบ
ขน

าด
ขอ

งม
ุมใ
ด 
เพ
รา
ะเห

ตุใ
ด 

[เม
ื่อเ
รา
ทร
าบ
ขน

าด
ขอ

ง C
ÔD
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รเร

ยีน
รู้ที่

 4
  ก
ลม

กล
ิ้งก
ับส

ิ่งน
่าร
ู ้

กล
ุ่มส

าร
ะก

าร
เรีย

นร
ู้คณ

ติศ
าส
ตร
์ 

เรื่อ
งท

ี่ 4
.5

  ก
ลม

กล
ิ้งก
ับเ
ส้น

ภา
ยน

อก
 

รา
ยว
ิชา
พื้น

ฐา
นค

ณ
ิตศ

าส
ตร
์ 

เวล
า  
2 
 ช
ัว่โ
มง

 
ชั้น

มัธ
ยม

ศึก
ษา

ปีที่
 3

 
6.

 
คร
ูยก

ตัว
อย่
าง
ที่ 

2 
 โด

ยว
าด
รูป
แล
ะเข

ียน
โจ
ทย

์บน
กร
ะด
าน
 ด
ังน
ี้ 

ตัว
อย

า่ง
ที่ 

2 
   

จา
กร
ูป 
 P

A̅̅̅̅
 แ
ละ

 P
B̅̅̅̅

  เ
ป็น

เส
้นส

ัมผ
ัสว
งก
ลม

 O
 ท
ี่จุด

 A
 แ
ละ
 B

  A
P̂B

 =
  7

0
   

จง
หา
ขน

าด
ขอ

ง A
ÔB

 

 
 

วิธ
ีท า

   
   
เน
ื่อง
จา
ก 

 P
A̅̅̅̅

 แ
ละ

 P
B̅̅̅̅

  เ
ป็น

เส
้นส

มัผ
ัสว
งก
ลม

 O
 

   
   

   
   

  จ
ะไ
ด้ว่
า  
   

OÂ
P 

 =
   

OB̂
P 

 =
  9

0
 

   
   

  เ
นื่อ

งจ
าก
 ข
นา
ดข

อง
มุม

ภา
ยใ
นท

ั้งส
ี่ขอ
งร
ูปส

ี่เห
ลี่ย
มร
วม
กัน

ได
้ 3
60
 

   
   

   
   

  จ
ะไ
ด้ว่
า  

AÔ
B 

+ 
OÂ

P 
+ 

OB̂
P 

+ 
AP̂

B 
 =

  3
60
  

 
   

   
   

   
  แ

ละ
จา
กท

ี่โจ
ทย

์ก า
หน

ดใ
ห้ 
 A

P̂B
 =

  7
0

 
   

   
   

   
  ด

ังน
ั้น 
 A

ÔB
  =

  3
60

 –
 (9

0 
+ 

90
 +

 7
0)
   
= 
 1

10
 
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 9
3 

 
แผ

นก
าร

จัด
กา

รเรี
ยน

รู้ท
ี่ 5

 
 

หน่
วย

กา
รเร

ยีน
รู้ที่

 4
  ก

ลม
กล

ิ้งก
ับส

ิ่งน
่าร

ู ้
กล

ุ่มส
าร

ะก
าร

เรีย
นร

ู้คณ
ติศ

าส
ตร

์ 
เรื่อ

งท
ี่ 4

.5
  ก

ลม
กล

ิ้งก
ับเ

ส้น
ภา

ยน
อก

 
รา

ยว
ิชา

พื้น
ฐา

นค
ณ

ิตศ
าส

ตร
์ 

เวล
า  

2 
 ช

ัว่โ
มง

 
ชั้น

มัธ
ยม

ศึก
ษา

ปีที่
 3

 
7.

 
คร
ูให
้นัก

เรีย
นท

 าแ
บบ

ฝึก
หัด

ที่ 
8 

: เ
ส้น

สัม
ผัส

 ไม
่ต้อ

งวั
ดก็

รู้  
โด
ยใ
นร

ะห
ว่า
งท
ี่นัก

เรีย
น

ท า
แบ

บฝ
ึกห

ัด 
คร

ูคอ
ยส

ังเ
กต

แน
วค

ิดแ
ละ

ให
้ค า

แน
ะน

 าน
ักเ
รีย

น 
เม
ื่อน

ักเ
รีย

น 
ท า

แบ
บฝ

ึกห
ัดเ
สร
็จแ

ล้ว
คร
ูร่ว
มก

ันเ
ฉล

ยค
 าต

อบ
แล

ะวิ
ธีค

ิดก
ับน

ักเ
รีย
น 
โด
ยน

ักเ
รีย
น 

อา
จม

ีวิธี
คิด

ใน
แต

่ละ
ข้อ

ที่แ
ตก

ต่า
งก
ัน 
แต

่คว
รไ
ด้ค

 าต
อบ

เท
่าก
ัน 

  ขั้น
สร

ุป 
8.

 
คร
ูสร

ุปท
ฤษ

ฎีบ
ทเ
กี่ย

วก
ับค

วา
มย

าว
ขอ

งส
่วน

ขอ
งเส

้นต
รง
ที่ล

าก
จา
กจ

ุดภ
าย
นอ

ก 
มา

สัม
ผัส

วง
กล

มท
ี่เร
ียน

มา
ใน
ชั่ว

โม
งน
ี้ว่า
 “ส

่วน
ขอ

งเส
้นต

รง
สอ

งเส
้นท

ี่ลา
กจ

าก
จุด

 
จุด
หน

ึ่งภ
าย
นอ

กว
งก
ลม

มา
สัม

ผัส
วง
กล
มว
งเดี

ยว
กัน

จะ
ยา
วเท

่าก
ัน”
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 ชุ
ดก

าร
จัด
กิจ
กร
รม
กา
รเรี

ยน
รู้ (
ส า
หรั
บค

รูผ
ู้สอ

น)
 : ว

ิชา
คณิ

ตศ
าส
ตร์
  ห

น่ว
ยก

าร
เรีย

นรู้
ที่ 

4 
 

 
 

 9
4 

 
แผ

นก
าร
จัด

กา
รเรี

ยน
รู้ท

ี่ 6
 

 

หน่
วย
กา
รเร

ยีน
รู้ที่

 4
  ก
ลม

กล
ิ้งก
ับส

ิ่งน
่าร
ู ้

กล
ุ่มส

าร
ะก

าร
เรีย

นร
ู้คณ

ติศ
าส
ตร
์ 

เรื่อ
งท

ี่ 4
.6

  ป
ริศ
นา

ปัญ
หา

กล
มก

ลิ้ง
 

รา
ยว
ิชา
พื้น

ฐา
นค

ณ
ิตศ

าส
ตร
์ 

เวล
า  
2 
 ช
ั่วโ
มง

 
ชั้น

มัธ
ยม

ศึก
ษา

ปีที่
 3

 
สา
ระ
กา
รเร

ยีน
รู ้

1.
 
กา

รแ
ก้ป

ัญ
หา

วง
กล

มส
าม

าร
ถใ

ช้
คว

าม
รู้เ
กี่ย

วก
ับม

ุมท
ี่จุด

ศูน
ย์ก

ลา
ง

แล
ะม
ุมใ
นส

่วน
โค
้งข
อง
วง
กล
ม 

 
คอ

ร์ด
ขอ

งว
งก
ลม

 
 

เส
้นส

ัมผ
สัว
งก
ลม

 
 จุด

ปร
ะส
งค
์กา
รเร

ยีน
รู ้

ด้า
นค

วา
มร
ู ้

1.
 
นัก

เรีย
นส

าม
าร
ถน

 าท
ฤษ

ฎีบ
ทเ
กี่ย

วก
ับ

มุม
ที่จ

ุดศ
ูนย

์กล
าง
แล

ะม
ุมใ
นส

่วน
โค
้ง

ขอ
งว

งก
ลม

  ค
อร

์ด
ขอ

งว
งก

ลม
 

แล
ะเ

ส้น
สัม

ผัส
วง

กล
ม 

ไป
ใช้

 
ใน

กา
รใ
ห้เ

หต
ุผล

แล
ะแ

ก้ป
ัญ
หา

คณ
ิตศ

าส
ตร
์ 

     

ชั่ว
โม
งท

ี่ 1
3 

ขั้น
น า

 
1.

 
คร

ูทบ
ทว

นค
วา

มร
ู้เก
ี่ยว

กับ
มุม

ที่จ
ุดศ

ูนย
์กล

าง
แล

ะม
ุมใ

นส
่วน

โค
้งข

อง
วง
กล

ม 
 

คอ
ร์ด
ขอ

งว
งก
ลม

  แ
ละ
เส
้นส

ัมผ
ัสว
งก
ลม

 ท
ี่นัก

เรีย
นเ
รีย
นม

าแ
ล้ว

 โด
ยใ
ช้ค

 าถ
าม
ดัง
นี้ 

 
ถ้า
มุม

ที่จ
ุดศ

ูนย
์กล

าง
ขอ

งว
งก
ลม

วง
เด
ียว
กัน

สอ
งม
ุมม

ีขน
าด
เท
่าก
ัน 
ส่ว
นโ
ค้ง

 
ที่ร
อง
รับ
มุม

ทั้ง
สอ

งน
ั้น 
จะ
เป
็นอ

ย่า
งไร

 [ม
ีขน

าด
เท
่าก
ัน]

 
 

มุม
ที่จ

ุดศ
ูนย

์กล
าง
ขอ

งว
งก

ลม
จะ

มีข
นา

ดเ
ป็น

อย
่าง
ไร
กับ

มุม
ใน
ส่ว

นโ
ค้ง

 
ขอ

งว
งก
ลม

เด
ียว
กัน

ที่ร
อง
รับ
ด้ว
ยส
่วน
โค
้งเด

ียว
กัน

 [ม
ีขน

าด
เป
็นส

อง
เท
่า] 

 
ถ้า

มุม
ใน
ส่ว

นโ
ค้ง

ขอ
งว
งก
ลม

วง
เด
ียว

กัน
สอ

งม
ุมม

ีขน
าด

เท
่ากั

น 
ส่ว

นโ
ค้ง

 
ที่ร
อง
รับ
มุม

ทั้ง
สอ

งน
ั้น 
จะ
เป
็นอ

ย่า
งไร

 [ม
ีคว
าม
ยา
วเท

่าก
ัน]

 
 

มุม
ใน
ส่ว

นโ
ค้ง
ขอ

งว
งก
ลม

เด
ียว

กัน
สอ

งม
ุมท

ี่รอ
งร
ับด

้วย
ส่ว

นโ
ค้ง
เด
ียว

กัน
 

จะ
มีข

นา
ดเ
ป็น

อย
่าง
ไร 

[เท
่าก
ัน]

 
 

มุม
ใน
คร
ึ่งว
งก
ลม

มีข
นา
ดเ
ท่า
ไร 

[9
0°

  ห
รือ
หน

ึ่งม
ุมฉ

าก
] 

 
เส
้นต

รง
ที่ต

ั้งฉ
าก
แล

ะแ
บ่ง
คร
ึ่งค
อร
์ดข

อง
วง
กล

ม 
จะ

มีค
วา
มส

ัมพ
ันธ

์อย
่าง
กับ

จุด
ศูน

ย์ก
ลา
งข
อง
วง
กล
ม 

[เส
้นต

รง
จะ
ผ่า
นจ

ุดศ
ูนย

์กล
าง

] 
 

เส
้นส

ัมผ
ัสว
งก
ลม

จะ
ท า
มุม

เท
่าไร

กับ
รัศ
มีข

อง
วง
กล
มท

ี่จุด
สัม

ผัส
 

[9
0 
อง
ศา
 ห
รือ
หน

ึ่งม
ุมฉ

าก
] 

 
ส่ว

นข
อง
เส
้นต

รง
สอ

งเส
้น 
ที่ล

าก
จา
กจ

ุดจ
ุดห

นึ่ง
ภา

ยน
อก

วง
กล

มม
าส
ัมผ

ัส
วง
กล
มว
งเดี

ยว
กัน

 จ
ะส
ัมพ

ันธ
์กัน

อย
่าง
ไร 

[ม
ีคว
าม
ยา
วเท

่าก
ัน]

 
 

สื่อ
/แ
หล

่งเร
ียน

รู ้
ชั่ว
โม
งท

ี่ 1
3 

1.
 
แผ

่นโ
จท

ย์ว
งก
ลม

หม
าย
เล
ข 

1 
ถึง

 1
5 

 
ชั่ว
โม
งท

ี่ 1
4 

1.
 
อุป

กร
ณ์ก

ิจก
รร
มว
งล้
อ

สัญ
ลัก
ษณ

์รว
มเ
รื่อ
งว
งก
ลม

 
 

บัต
รก
ิจก
รร
ม 

วง
ล้อ
สัญ

ลัก
ษณ

์รว
ม

เรื่อ
งว
งก
ลม

 
 

ใบ
กิจ
กร
รม

 5
 :  

วง
ล้อ
สัญ

ลัก
ษณ

์รว
ม

เรื่อ
งว
งก
ลม

 
 

ปา
กก

าไว
ท์บ

อร
์ด 

 
แป

รง
ลบ

กร
ะด
าน

 
 ชิ้น

งา
น/
ภา
ระ
งา
น 

1.
 
แผ

่นโ
จท

ย์ว
งก
ลม

 
2.

 
ใบ
กิจ
กร
รม
 5

 : ว
งล้
อ

สัญ
ลัก
ษณ

์รว
มเ
รื่อ
งว
งก
ลม
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หรั
บค

รูผ
ู้สอ
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ิชา
คณิ

ตศ
าส
ตร์
  ห

น่ว
ยก

าร
เรีย

นรู้
ที่ 

4 
 

 
 

 9
5 

 
แผ

นก
าร

จัด
กา

รเรี
ยน

รู้ท
ี่ 6

 
 

หน่
วย

กา
รเร

ยีน
รู้ที่

 4
  ก

ลม
กล

ิ้งก
ับส

ิ่งน
่าร

ู ้
กล

ุ่มส
าร

ะก
าร

เรีย
นร

ู้คณ
ติศ

าส
ตร

์ 
เรื่อ

งท
ี่ 4

.6
  ป

ริศ
นา

ปัญ
หา

กล
มก

ลิ้ง
 

รา
ยว

ิชา
พื้น

ฐา
นค

ณ
ิตศ

าส
ตร

์ 
เวล

า  
2 

 ช
ั่วโ

มง
 

ชั้น
มัธ

ยม
ศึก

ษา
ปีที่

 3
 

ด้า
นทั

กษ
ะแ

ละ
กร

ะบ
วน

กา
ร 

นัก
เรีย

นส
าม
าร
ถ 

1.
 
สื่อ

สา
รแ

นว
คิด

ใน
กา

รห
าค

 าต
อบ

 
ขอ

งป
ัญห

าเก
ี่ยว
กับ

มุม
ที่จ

ุดศ
ูนย

์กล
าง

แล
ะมุ

มใ
นส

่วน
โค
้งข

อง
วง

กล
ม 

 
คอ

ร์ด
ขอ

งว
งก

ลม
  แ

ละ
เส
้นส

ัมผั
ส

วง
กล
ม 

2.
 
ให
้เห
ตุผ

ลป
ระ
กอ

บแ
นว

คิด
ใน
กา
รห

า
ค า
ตอ

บข
อง
ปัญ

หา
ทา
งค
ณิต

ศา
สต

ร์ 
 

ด้า
นคุ

ณ
ลัก

ษณ
ะ 

1.
 
นัก

เร
ียน

มีค
วา

มใ
ฝ่เ

รีย
นร

ู้  แ
ละ

กร
ะต
ือร
ือร
้น 
ใน
กา
รแ
สว
งห
าค
วา
มร
ู้  

2.
 
นัก

เรีย
นม

ีคว
าม
มุ่ง
มั่น

 แ
ละ

ไม
่ย่อ

ท้อ
 

ใน
กา
รแ
ก้ป

ัญห
าท
าง
คณ

ิตศ
าส
ตร
์ 

3.
 
นัก

เรี
ยน

มีเ
หต

ุผล
 ใน

กา
รส

นับ
สน

ุน
ห
รือ

โต
้แ
ย้ง

แน
วค

ิด
ได

้อ
ย่า

ง
สม

เห
ตุส

มผ
ล  

 

ขั้น
สอ

น 
2.

 
คร
ูให
้นัก

เรีย
นท

 าก
ิจก

รร
มแ

ลก
เป
ลี่ย

นเ
รีย
นร
ู้สู้ป

ัญห
าว
งก
ลม

  โ
ดย

ให
้นัก

เรีย
นจ

ับค
ู่กัน

ท า
 แ
ละ

คร
ูเต
รีย

มแ
ผ่น

โจ
ทย

์วง
กล

มห
มา

ยเ
ลข

 1
 ถ
ึง 

15
 ให

้มีจ
 าน

วน
เพ
ียง

พอ
กับ

 
ที่จ

ะใ
ห้น

ักเ
รีย
นแ

ต่ล
ะค
ู่ได้
รับ
โจ
ทย

์ที่แ
ตก

ต่า
งก
ันค

ู่ละ
 5

 ข
้อ 

 
จา
กน

ั้น 
 ค
รูส
ุ่มแ

จก
แผ

่นโ
จท

ย์ใ
ห้น

ักเ
รีย
น 
โด
ยน

ักเ
รีย
นแ

ต่ล
ะค

ู่จะ
ได
้รับ

โจ
ทย

์ 
ที่แ

ตก
ต่า
งก
ัน 

5 
ข้อ

 แ
ละ
โจ
ทย

์แต
่ละ
ข้อ

คว
รจ
ะม
ีจ า
นว
นน

ักเ
รีย
นท

ี่ได
้รับ
อย่
าง
น้อ

ย 
2 
คู่ 

3.
 
คร
ูอธ
ิบา
ยวิ
ธีท

 าก
ิจก
รร
มแ

ลก
เป
ลี่ย
นเ
รีย
นร
ู้ ส
ู้ปัญ

หา
วง
กล
ม 
แก
่นัก

เรีย
น 
ดัง
นี้ 

1)
 
ให
้นัก

เรี
ยน

แต
่ละ

คู่ศ
ึกษ

าแ
ผ่น

โจ
ทย

์วง
กล

มท
ี่ได
้รับ

จ า
นว

น 
5 
ข้อ

 จ
าก
นั้น

 
ให
้นัก

เรี
ยน

เลื
อก

เขี
ยน

แส
ดง
วิธ
ีท า

เพ
ื่อห

าค
 าต

อบ
ขอ

งโ
จท

ย์จ
 าน

วน
 3

 ข
้อ 

ที่น
ักเ
รีย
นส

าม
าร
ถท

 าได้
 

2)
 
เม
ื่อน

ักเ
รีย
นท

 าโ
จท

ย์ไ
ด้ค

รบ
 3

 ข
้อแ

ล้ว
 ให

้นัก
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ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 101

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  101 

แบบทดสอบท้ายหน่วยการเรียนรู้ 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 4 :  กลมกลิ้งกับสิ่งน่ารู้ 

เวลาสอบ  40  นาที       คะแนนเต็ม  10  คะแนน 
ช่ือ – สกุล       ช้ัน ม.          ห้อง          เลขที่              . 
             

 
ค าชี้แจง แบบทดสอบฉบับนี้ เป็นข้อสอบแบบเติมค า มีทั้งหมด 8 ขอ้  
  ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้อง 
 
1.   

 

 จากรูป ให้จุด O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  และ  MÔN  =  116  จงหาขนาดของ  OP̂M    (1 คะแนน) 

ตอบ         
 
2.   

 
 จากรูป ให้  AC เป็นเส้นผา่นศูนยก์ลางของวงกลมที่มีจุด O เป็นจุดศูนย์กลาง  และ  AÔB  =   84°   
จงหาขนาดของ OĈB                (1 คะแนน) 

ตอบ             
  

116°

x°

P

N

O

M



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4102

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  102 

3.   
  
  
  
  
  
 

 จากรูป วงกลม O มี MN  เป็นคอร์ด  ตั้งฉากกับ MN ที่จุด P   ถ้า MN ยาว 16 เซนติเมตร และ 
รัศมีของวงกลม O ยาว 10 เซนติเมตร    จงหาว่าจุด O อยู่ห่างจาก MN กี่เซนติเมตร     (1 คะแนน) 

ตอบ        
 
4.  

 

 จากรูป  ให้ PN̅̅ ̅̅  และ MS̅̅ ̅̅   ตัดกันทีจ่ดุ A โดยที่ AN̂S  =  52  และ  PÂS  =  130  
จงหาขนาดของ AM̂P             (1 คะแนน) 

ตอบ        
 
5.    

 

 จากรูป ให้  AC̅̅ ̅̅  เปน็เสน้ผ่านศูนย์กลางของวงกลม O และ BÂC  =  62  จงหาขนาดของ AD̂B  (1 คะแนน) 

ตอบ             



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 103

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  103 

6.   
  
  
  
  
  
  
 

 จากรูป  ให้  AB̅̅ ̅̅   เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม O  ถ้า   AC̅̅ ̅̅   และ  BC̅̅ ̅̅   ยาว 12  และ  9 เซนติเมตร  
ตามล าดับ   จงหาว่ารศัมีของวงกลมยาวกี่เซนติเมตร         (1 คะแนน) 
ตอบ        
 

ข้อมูลต่อไปนี้  ใช้ส าหรับตอบค าถามข้อ 7 – 8   
 

 
 

จากรูป  ให้  PA  และ  PB   สัมผัสวงกลม O  ที่จุด A  และจุด B  ตามล าดับ  และ  AP̂B =  50° 
 
7. จงหาขนาดของ AÔB             (2 คะแนน) 
 
ตอบ        

 
8. จงหาขนาดของ AM̂B             (2 คะแนน) 
 
ตอบ        

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4104

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  104 

เฉลยแบบทดสอบทา้ยหน่วยการเรียนรู้ 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 4 :  กลมกลิ้งกับสิ่งน่ารู้ 

             
 

1.  58° 
แนวคิด เนื่องจาก MÔN    =    2(OP̂M) 
        และ  MÔN =    116 

      ดังนั้น     OP̂M   =    
1
2  116     =    58 

 
2.  42 

แนวคิด เนื่องจาก OĈB    =    
1
2 (AÔB) 

        และ  AÔB   =    84 

      ดังนั้น     OĈB    =    
1
2  84     =    42 

 
3.  6  เซนติเมตร 

แนวคิด ON = 10 ,   PN =  MN
2   =  16

2   =  8 
  เนื่องจาก OPN เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  มี OP̂N เป็นมุมฉาก 
       จะได้  OP2  =   ON2  PN2 
    =   102  82 
    =   100  64 
    =   36 
       OP    =    6 
       ดังนั้น  จุด O อยู่ห่างจาก MN̅̅ ̅̅ ̅    6  เซนติเมตร 
 
4.  52 
แนวคิด เนื่องจาก AM̂P    =    AN̂S 
        และ  AN̂S   =    52 
      ดังนั้น     AM̂P    =     52 
 
5.  28 
แนวคิด เนื่องจาก AB̂C    =    90    (มุมในครึ่งวงกลมมีขนาด 90) 
   BÂC   =   62   (ก าหนดให้) 
        และ  AĈB + AB̂C + BÂC  =    180   (ขนาดของมุมภายในทั้งสามมุม 

    ของรูปสามเหล่ียมรวมกันเป็น 180) 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 105

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  105 

   AĈB + 90 + 62      =    180 
   AĈB =    180 – (90 + 62)    =    28 
  ดังนั้น AD̂B    =    AĈB    =  28   (มุมในส่วนโค้งของวงกลมที่รองรับ 
      ด้วยส่วนโค้งเดียวกันมีขนาดเท่ากัน) 
 

6.  7.5  เซนติเมตร 
แนวคิด เนื่องจาก AB̂C = 90     (มุมในครึ่งวงกลมมีขนาด 90) 
  จะได้  ABC เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  มี AĈB เป็นมุมฉาก 
       จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
  จะได้  AB2  =   AC2 + BC2 
    =   122 + 92 
    =   144 + 81 
    =   225 
       AB    =    15 

        ดังนั้น   OA    =   
15
2      =     7.5   เซนติเมตร 

       นั่นคือ  รัศมีของวงกลมยาว  7.5  เซนติเมตร 
 
7.  130 
วิธีท า เนื่องจาก   AP̂B   =   50     (ก าหนดให้) 

                  OÂP   =   90     (เส้นสัมผัสจะตั้งฉากกับรัศมีที่ 
      จุดสัมผัส) 
   OB̂P   =   90    (เส้นสัมผัสจะตั้งฉากกับรัศมีที่ 
      จุดสัมผัส) 
      และ      AÔB  + AP̂B + OÂP + OB̂P   =  360   (ขนาดของมุมภายในทั้งสามมุม 
      ของรูปสามเหล่ียมรวมกันเป็น 180) 
               จะได้                 AÔB + 50 + 90 + 90     =   360 
     ดังนั้น AÔB     = 360 – (50 + 90 + 90)    =  130 

 
8.   65° 

วิธีท า เนื่องจาก AM̂B    =    
1
2 (AÔB)   (มุมในส่วนโค้งของวงกลม  

      จะมีขนาดเป็นครึ่งหนึ่งของ 
      ขนาดของมุมที่จุดศูนย์กลาง 
      ที่รองรับด้วยส่วนโค้งเดียวกัน) 

      ดังนั้น     AM̂B    =    
1
2  130     =    65  

  



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4106

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  106 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
เฉลยแบบฝึกหัดและใบกิจกรรม 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 107

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  107 

เฉลยแบบฝึกหัด 1 :  ส่วนไหน ชื่ออะไร 
 

ค าชี้แจง ก าหนดให้ AB เป็นเส้นผ่านศนูย์กลางของวงกลม O ดังรูป   

จงระบุช่ือส่วนประกอบต่าง ๆ ของวงกลม O อย่างน้อยส่วนประกอบละ 1 ช่ือ 

 
 

1. ส่วนโค้งใหญ่   เช่น  ADC⏜  ,  CAB⏜       

2. ส่วนโค้งน้อย   เช่น  AC⏜  ,  CB⏜         

3. ส่วนโค้งที่เป็นครึ่งวงกลม    ACB⏜   และ  ADB⏜      

4. มุมที่จุดศูนย์กลางของวงกลม  เช่น  AÔC ,  BÔC ,  BÔD    

5. มุมในส่วนโค้งของวงกลม  เช่น  BÂC ,  AĈB      

6. มุมในครึ่งวงกลม    AĈB         

  

O

A

D

C B



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4108

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  108 

เฉลยใบกิจกรรม 1 :  ส ารวจมุมในวงกลม 
 

- ค าตอบของนักเรียนมีได้หลากหลาย แตกต่างกันตามวงกลมและมุมท่ีสร้าง - 

ค าชี้แจง   ให้นักเรียนเติมข้อมูลและตอบค าถามต่อไปนี้ 

1. ให้นักเรียนบันทึกขนาดของมมุต่าง ๆ ที่วัดได้ลงในตาราง 

วงกลม ขนาดของมุมท่ีจุดศูนย์กลาง ขนาดของมุมในส่วนโค้ง 

A   

B   

C   

D   

E   

 

2. ให้นักเรียนเขียนข้อความคาดการณ์เกี่ยวกับความสัมพันธ์ระหว่างขนาดของมุมที่จุดศูนย์กลางของ
วงกลมกับขนาดของมุมในส่วนโค้งของวงกลมที่รองรับด้วยส่วนโค้งเดียวกัน 

 มุมที่จุดศูนย์กลางจะมีขนาดเป็นสองเท่าของมุมในส่วนโค้งที่รองรับด้วยส่วนโค้งเดียวกัน 
  ในวงกลมวงเดียวกัน มุมในสว่นโค้งของวงกลมจะมีขนาดเป็นครึ่งหนึ่งของมุมทีจุ่ดศูนย์กลางที่รองรับ

ด้วยส่วนโค้งเดียวกัน          

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 109

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  109 

 
เฉลยแบบฝึกหัด 2 :  จับคู่ค าตอบถอดรหัส (1) 

 
ค าชี้แจง จงเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค่า x แล้วโยงเส้นจับคู่ค่า x ที่ได้ กับค าตอบด้านขวามือ (ดังตัวอย่าง) 
แล้วน าตัวอักษรภาษาอังกฤษที่คู่กับค าตอบนั้นไปถอดรหัส 
      แนวคิด                ค าตอบ 
1. (ตัวอย่าง) 
 
 
  
 
2. (ตัวอย่าง) 
 
 
 
 
3.  
 
 
 
 
4. (ตัวอย่าง) 
 
 
 
 
5. 
 
 
 
 
  
6. 
 
 
 
 

A  :  70 

E   :  80 

C   :  90 

N  :  110 

K   :  20 

R  :  140 

P  :  320 

T  :  35 

M  :  160 

รหัสที่ได้คอื   

1. 2. 3. 4. 5. 6. 

C E N T E R 
 

   x = 
1
2 (AÔB) 

 =   
1
2 × 180 

 =  90 
  
    x = 2(MP̂N) 

 =   2 × 40 
 =  80 
  
 

   x = 
1
2 (AÔB) 

 =   
1
2 × 70 

 =  35 
  
 

   x = 2(CD̂E) 
 =   2 × 55 
 =  110 
  
 

   x = 
1
2 (มุมกลับ YÔZ) 

 =   
1
2 × 280 

 =  140 
  
 

   x = 
1
2 (AÔB) 

 =   
1
2 × 160 

 =  80 
  
 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4110
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เฉลยแบบฝึกหัด 3 :  จับคู่ค าตอบถอดรหัส (2) 
 

ค าชี้แจง จงเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค่า x แล้วโยงเส้นจับคู่ค่า x ที่ได้ กับค าตอบด้านขวามือ  
(ดังตัวอย่าง) แล้วน าตัวอักษรภาษาอังกฤษที่คู่กับค าตอบนั้นไปถอดรหัส 

                          แนวคิด             ค าตอบ 

1. 
 
 
  
 
 
2. (ตัวอย่าง) 
 
 
 
  
 
3. 
 
 
 
4. 
 
 
 
 
 
5. 
 
 
 
  
6. 
 
 

 
 

U   :  60 

E  :  70 

R  :  90 

S  :  50 

I  :  100 

M  :  72 

T   :  40 

D   :  45 

รหัสที่ได้คอื   

1. 2. 3. 4. 5. 6. 

R A D I U S 
 

A  :  35 

เนื่องจาก MQ̂N = MP̂N    
และ  MP̂N  =  35 
ดังนั้น     x   =  35 
 

เนื่องจาก CÛT = CÂT   
และ  CÂT  =  45 
ดังนั้น    x   =  45 
  
 
เนื่องจาก XŶZ = XŴZ   
และ  XŴZ  =  100 
ดังนั้น     x   =  100 
  
 

เนื่องจาก AD̂B = AĈB 
และ    AĈB  =  50 
  ดังนั้น    x   =  50 
 

เนื่องจาก AĈB = AD̂B 
และ    AD̂B  =  60 
  ดังนั้น    x   =  60 
 
 
  
 

เนื่องจาก AX̂B = AŴB    
และ  AŴB  =  90 
ดังนั้น     x   =  90 
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เฉลยแบบฝึกหัด 4 :  จับคู่ค าตอบถอดรหัส (3) 
 

ค าชี้แจง จงเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค่า x แล้วโยงเส้นจับคู่ค่า x ที่ได้ กับค าตอบด้านขวามือ (ดังตัวอย่าง) 
แล้วน าตัวอักษรภาษาอังกฤษที่คู่กับค าตอบนั้นไปถอดรหัส 
   โจทย์                ค าตอบ 
 

1. 
  
 
  
  
 

2.  
 
 
  
  
 

3. 
 
 
 
 
 

4. (ตัวอย่าง) 
 
 
 
 
 

5.  
  
  
 

D   :  60 

C  :  90 

K  :  120 

O  :   65 

M  :  35 

R  :  50 

K   :  40 

D   :  45 

รหัสที่ได้คอื   

1. 2. 3. 4. 5. 

C H O R D 
 

H  :  30 

3)   x + x + 80  =  180 
       2x   =   180  80 
       2x   =   100 
         x   =   50 
 
  
 

1)   AÔB  =   2(AĈB)   
               =   2  40  =  80 
 

2)   OÂB  =  x  
 

1)   OB̂A  =  30  
 

2)   AÔB + 30 + 30   =  180 
    AÔB   =  180 – 60 =   120 
 

3)   x  =   
1
2 (AÔB)   

          =   
1
2  120   

          =  60 
 

1)   OĈA  =   90 – 25   
               =   65 
 

2)   x  =   OĈA   
          =   65 
 

   x + 60 + 90   =  180 
   x   =  180 – 150 
        =   30 
 

   x   =  90 
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เฉลยใบกิจกรรม 2 : วงล้อสัญลักษณ์ 
ตอนท่ี 1 ให้นักเรียนช่วยกันหาค าตอบของบัตรกิจกรรมวงล้อสัญลักษณ์ต่อไปนี้  
 

สัญลักษณ ์

 
ค าตอบ 

30 
ปัญหา : จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x  

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 

 
 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

      
      
      
      
      
      
      
      
       

x   =   12 (AÔB)    

     =   
1
2  120 

     =  60 
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ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  113 

สัญลักษณ ์

 
ค าตอบ 

35 
ปัญหา : จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x  

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 
 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 

40 
ปัญหา : จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 

 

      
      
      
      
      
      
      
      
       

x + 60 + 90   =   180 
      x + 150   =   180 
                x   =  180 – 150 
                 x  =  30 
  

      
      
      
      
      
      
      
      
       

 OĈA   =   x 
x + x    =   130 
    2x    =   130 
      x    =   65 
    x  =  65 
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สัญลักษณ ์

 
ค าตอบ 

65 
ปัญหา : จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 

 

สัญลักษณ ์

 
ค าตอบ 

60 
ปัญหา : จากรูป จงหาคา่ x 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 

 

      
      
      
      
      
      
      
      
       

OĈB    =    90 – 20  =  70 
    x     =   OĈB   
    x     =    70 
 

      
      
      
      
      
      
      
      
       

CB̂D + 80 + 60  =  180 
CB̂D  =  180 – 140  =  40 
x   =   CB̂D    
x   =   40 
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ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  115 

สัญลักษณ ์

 
ค าตอบ 

70 
 ปัญหา : จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………… ……………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 

 
 
 
 

 
 
 

      
      
      
      
      
      
      
      
       

x   =   AÊB    
x   =  35 
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ตอนที่ 2    ให้นักเรียนวาดสัญลักษณ์ตามล าดับของบัตรกิจกรรมที่เรียงได้ โดยเริ่มสัญลักษณ์แรกที่ต าแหน่ง 
12 นาฬิกา จากนั้นให้วาดสัญลักษณ์ล าดับถัดมาวนตามเข็มนาฬิกาไปเรื่อย ๆ จนครบทั้ง 6 สัญลักษณ์ 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
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เฉลยแบบฝึกหัด 5 :  จับคู่ค าตอบถอดรหัส ep.4 

 
ค าชี้แจง จงเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค าตอบของโจทย์แต่ละข้อต่อไปนี้ เมื่อได้ค าตอบแล้ว ให้โยงเส้นจับคู่
กับค าตอบด้านขวามือ แล้วน าตัวอักษรภาษาอังกฤษที่คู่กับค าตอบนั้นไปถอดรหัส 
 
    โจทย์                                          ค าตอบ 
 

1.  จากรูปที่ก าหนดให้ AB̅̅ ̅̅  เป็นคอร์ดของวงกลม O  มี  
     รูปสามเหล่ียม ABC ที ่AD  =  BD  CD̅̅ ̅̅   ผ่านจุด O 
     และ  AĈD  =   25  จงหาขนาดของ BÂC   
 
 
 
 
 
 
 
 
2. จากรูปที่ก าหนดให้ AB̅̅ ̅̅  เป็นคอรด์ของวงกลม O  มี  AD  =  BD 
 และ  AB̂O  =   50   จงหาขนาดของ BĈD    
 
 
 
 
 
 
 
 
3. จากรูปที่ก าหนดให้  AB̅̅ ̅̅  เป็นคอรด์ของวงกลม O  มี  AM  =  BM 
 และ  OB̂A  =   35   จงหาขนาดของ BÔM 
 

 

 
 
 

A  :  65 

K  :  90 

I  :  35 

M  :  60 

F  :  40 

C  :  55 

รหัสที่ได้คอื   

1. 2. 3. 

A R C 
 

R  :  20 1)   AD̂C  =  90 
 

2)   BÂC + 25 + 90 =  180 
      BÂC   =  180 – (25 + 90)   
                =  65 
 

1)   BD̂C  =  90 
 2)   BÔD   =  180 – (50 + 90)   

                =  40 
 

3)   BĈE     =   
1
2 (BÔE) 

    =   
1
2  40  =  20 

 

1)   OM̂B  =  90 
 

2)   BÔM   =  180 – (35 + 90)   
                 =  55 
 

C

O

A BD

E

x°

50°



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4118 ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  118 

 

เฉลยแบบฝึกหัด 6 :  จับคู่ค าตอบถอดรหัส ep.5 
 
ค าชี้แจง จงเขียนแสดงแนวคิดเพื่อหาค าตอบของโจทย์แต่ละข้อต่อไปนี้ เมื่อได้ค าตอบแล้ว ให้โยงเส้นจับคู่
กับค าตอบด้านขวามือ แล้วน าตัวอักษรภาษาอังกฤษที่คู่กับค าตอบนั้นไปถอดรหัส 
 
    โจทย์                                         ค าตอบ 
1.   จากรูป  AB̅̅ ̅̅   เป็นคอร์ดของวงกลม O  และ  OC̅̅ ̅̅  ตั้งฉากกับ AB̅̅ ̅̅  ที่จุด C    
 ถ้า   OC  = 3 เซนติเมตร  และ  AB  =  8 เซนติเมตร  
 จงหาความยาวของรศัมีของวงกลม O  
 
 
 
 
 
 
2. จากรูป  MN̅̅ ̅̅ ̅ เป็นคอร์ดของวงกลม O  และ  OP̅̅ ̅̅  ตั้งฉากกับ MN̅̅ ̅̅ ̅ ที่จุด P    
 ถ้า MN̅̅ ̅̅ ̅  ยาว 16 เซนติเมตร  และรัศมีของวงกลมยาว 10 เซนติเมตร 
 จงหาว่า MN̅̅ ̅̅ ̅  อยู่ห่างจากจุดศูนยก์ลางของวงกลมเท่าไร 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. จากรูป  AB̅̅ ̅̅   เป็นคอร์ดของวงกลม O  และ  OC̅̅ ̅̅  ตั้งฉากกับ AB̅̅ ̅̅  ที่จุด C    
 ถ้า OC  = 12 เซนติเมตร  และรัศมีของวงกลม ยาว 13 เซนติเมตร  
 จงหาว่า  AB̅̅ ̅̅  ยาวเท่าไร 
 

 

 
 
 

G  : 10 เซนติเมตร 

D  :  12 เซนติเมตร 

K  :  4 เซนติเมตร 

C  :  8 เซนติเมตร 

O  :  5 เซนติเมตร 

M  :  6 เซนติเมตร 

รหัสที่ได้คอื   

1. 2. 3. 
O M G 

 

A  :  3 เซนติเมตร 

เนื่องจาก  ∆ACO เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  
จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
จะได้     OA2 =  OC2 + AC2  

 =  32 + 42 
 =  25 

ดังนั้น       OA   =  5  เซนตเิมตร   
 

เนื่องจาก  ∆MPO เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  
จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
จะได ้      OP2 =  OM2  PM2  

 =  102  82 
 =  36 

ดังนั้น       OP   =  6  เซนติเมตร   

เนื่องจาก ∆ ACO เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  
จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
จะได ้      AC2 =  OA2  OC2  

 =  132  122 
 =  25 

ดังนั้น        AC   =  5   
จะได้         AB   =  2(AC)  =  2×5  =  10  เซนติเมตร   



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 119

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  119 

เฉลยใบกิจกรรม 3 : จานกระเบื้องโบราณ 
 

ค าชี้แจง ให้นักเรียนศึกษาสถานการณ์ต่อไปนี้  แล้วเขียนแสดงวิธีหาต าแหน่งจุดศูนย์กลางของ 
จานกระเบ้ืองโบราณ ลงในภาพที่ก าหนดให้ 

 

สถานการณ ์

นักประวัติศาสตร์พบเศษจานกระเบ้ืองโบราณที่ยังหลงเหลืออยู่ดังแสดงในรูปด้านล่าง   จากข้อมูลใน
บันทึกโบราณ บอกไว้ว่า เดิมจานกระเบ้ืองโบราณใบนี้มีลักษณะเป็นวงกลม   หากนักประวัติศาสตร์ต้องการ
ทราบความยาวของเส้นผ่านศนูย์กลางของจานกระเบ้ืองใบนี้  เขาจ าเป็นต้องหาจุดศูนย์กลางให้ได้เสียก่อน   

นักเรียนจะช่วยนักประวัติศาสตรค์นนี้หาจุดศูนย์กลางของจานกระเบ้ืองโบราณใบนี้ได้อย่างไร 

 

 

 
 
 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4120

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  120 

เฉลยใบกิจกรรม 4 :  หาต าแหน่งปลูกต้นไม้ 
 

-ค าตอบของนักเรียนแตกต่างกันตามแผนผังต้นไม้ที่ได้รับ- 
 

ค าชี้แจง   ให้นักเรียนบันทึกแผนผังต้นไม้ที่ได้รับจากครู แล้วเขียนแสดงวิธีการต าแหน่งที่จะปลูกต้นไม้ต้นที่สี่ 

 

แผนผังต้นไม ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 121ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  121 

วิธีคดิ 
 นักเรียนสามารถเขียนแสดงวิธีการหาต าแหน่งของต้นไม้ตน้ที่ 4  ได้หลากหลายรูปแบบ     
 เฉลยนี้ จึงเฉลยเพียงแนวการหาต าแหน่งของจุดศูนย์กลางเท่านั้น      
  1) สมมตุิใหจุ้ด  A, B  และ C  แทนต าแหน่งของต้นไม้แต่ละต้น  สร้าง  AB̅̅ ̅̅   และ  BC̅̅ ̅̅     
โดยขึงเชือกฟางระหว่างต้นไม้ที่แทนต าแหน่งของจุด A, B  และ C      
  2) สร้างรังสี 2 เส้น  ให้แบ่งครึ่งและตั้งฉากกับ  AB̅̅ ̅̅   และ  BC̅̅ ̅̅    โดยขึงเชือกฟางออกจาก  
จุดก่ึงกลางของเชือกฟางที่ขึงเป็น  AB̅̅ ̅̅   และ  BC̅̅ ̅̅    ท ามุม 90 องศา กับเชือกฟางเดิม    
  3) จุดตัดของรังสีทั้งสอง จะเป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  หรือต าแหน่งที่จะปลูกต้นไมต้น้ที่ 4 
นั่นเอง             
              
              
              
              
             
             
             
              
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4122

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  122 

เฉลยแบบฝึกหัด 7 : เส้นสัมผัสกับรัศมี 
 
ค าชี้แจง ให้นักเรียนแสดงวิธีท าในการหาค าตอบของโจทย์ต่อไปนี้ 
 
1.   จากรูป  AB̅̅ ̅̅   สัมผัสวงกลม O ที่จดุ A  และ  AD̂C  =  35   จงหาขนาดของ AB̂C 
 
 
 
 
 
 
 
 วิธีท า เนื่องจาก    AD̂C    =    35         
  จะได้         AÔC    =    2(AD̂C)  =   235   =   70      
  เนื่องจาก    OÂB    =    90         
  และ          AB̂C + AÔC + OÂB    =    180      
  จะได้         AB̂C + 70 + 90      =    180       
  ดังนั้น        AB̂C  =    180 – (70 + 90)    =   20      
 
2. จากรูป  ABO เป็นรูปสามเห ล่ียมหน้าจั่ ว   มี ฐาน AB̅̅ ̅̅   สัมผัสวงกลม O ที่ จุด  C ถ้ารัศมี  CO  
ยาว 6 เซนติเมตร  และ  BO̅̅ ̅̅   ยาว 10 เซนติเมตร   จงหาความยาวฐาน AB̅̅ ̅̅  

                       
 วิธีท า  เนื่องจาก ∆ BCO เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก       
   จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส         
  จะได ้    BC2    =    BO2 – CO2        
    =    102 – 62        
    =    64         
  ดังนั้น    BC    =    8         
  นั่นคือ      AB     =  2(BC)  =  2  8   =   16  เซนติเมตร     



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 123
ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  123 

เฉลยแบบฝึกหัด 8 : เส้นสัมผัส ไม่ต้องวัดก็รู้ 

 
ค าชี้แจง ให้นักเรียนแสดงวิธีท าในการหาค าตอบของโจทย์ต่อไปนี้ 
 
1.  จากรูป  PA̅̅ ̅̅  และ  PB̅̅̅̅   เป็นเส้นสัมผัสวงกลม O ที่จุด A และ B  ตามล าดับ และ  AP̂B =  70    
จงหาขนาดของ PÂB 
                     วิธีท า 

 
 
2.  จากรูป  PA̅̅ ̅̅  และ PB̅̅̅̅   เป็นเส้นสัมผสัวงกลม O ที่จุด A และ B    
 AÔB   =   120   จงหาขนาดของ AP̂B 
                                                                          วิธที า 
                                                                     

 
 
 
 
  

      
      
      
      
      
      
      
      
      
       

      
      
      
      
      
      
      
      
      
       

เนื่องจาก PA = PB 
จะได้ว่า PAB เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่ว 
ดังนั้น PÂB = PB̂A = x 
เนื่องจาก PÂB + PB̂A + AP̂B  =  180 
จะได ้x + x + 70   =  180 
            2x + 70   =  180 
                     2x  =  110 
                       x  =  55 
     ดังนั้น   PÂB   =  55 

OÂP = 90 และ OB̂P = 90 
เนื่องจาก AP̂B + OÂP + OB̂P + AÔB   =  360   
จะได้          x + 90 + 90 + 120   =   360 
                 x    =   360 – (90 + 90 + 120) 
                =   60 
ดังนั้น   AP̂B   =  60 
 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4124

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  124 

เฉลยกิจกรรมแลกเปล่ียนเรียนรู้ สู้ปัญหาวงกลม 
 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 1 
 

 
 

จากรูป  ให้ O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  และ  AĈB   =   52   จงหาขนาดของ  AÔB 
 
วิธีท า 
 
 
แผ่นโจทย์วงกลม หมายเลข 2 

 

 
 

จากรูป  ให้ O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม   และมุมกลับ  YÔZ  =   200   จงหาขนาดของ  YX̂Z 
 
วิธีท า 
 
 
  

เนื่องจาก AÔB    =    2(AĈB) 
       และ  AĈB    =    52 
    ดังนั้น     AÔB    =    2  52     =    104 

เนื่องจาก YX̂Z  = 
1
2(YÔZ) 

       และ YÔZ  =    200 

    ดังนั้น YX̂Z  =    
1
2  200     =     100 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 125

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  125 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 3 

 
จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม   และ  PÔS  =  96    

จงหาขนาดของ PQ̂S และ PR̂S 
 
วิธีท า 
 
 
 

 
แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 4 

 
จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม   ที่มี   AC̅̅ ̅̅   และ  BD̅̅ ̅̅   ตัดกันทีจุ่ด O  

ถ้า  AÔB  =  120  แล้ว  จงหาขนาดของ AD̂B  และ  AĈD 
 
วิธีท า 
 
 
 
 
 
 

เนื่องจาก PQ̂S  = 
1
2(PÔS) 

       และ PÔS  =    96 

    ดังนั้น PQ̂S  =    
1
2  96      =     48 

       และ PR̂S = PQ̂S      =     48 
 

เนื่องจาก AD̂B  = 
1
2(AÔB) 

       และ AÔB  = 120 

    ดังนั้น AD̂B  =    
1
2  120      =     60 

เนื่องจาก    AĈD + AĈB     = 90 
       และ AĈB  = AD̂B     =    60 
     จะได้   AĈD + 60 = 90   
    ดังนั้น AĈD  =   90 – 60     =     30 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4126

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  126 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 5 

 
จากรูป  ให้  AC̅̅ ̅̅   เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม O   โดยที่  AC̅̅ ̅̅  และ  BD̅̅ ̅̅   ตั้งฉากและตัดกันที่จดุ E  

ถ้า  AD̂B  =  40  แล้ว  จงหาขนาดของ AĈB  และ  CB̂D 
 
วิธีท า 
 
 
 
 
 
 
แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 6 

 
จากรูป  ให้วงกลม O  มสี่วนโค้ง AC  ยาวเท่ากับส่วนโค้ง BC  ถ้า  BÔC  =  72  แล้ว  จงหาขนาดของ BD̂C  
และ  AD̂C 
วิธีท า 
 
 
 
 
 

เนื่องจาก     AĈB  = AD̂B   
       และ  AD̂B  = 40 
    ดังนั้น AĈB  = 40 
เนื่องจาก    CB̂D + AĈB + BÊC      = 180 
       และ  BÊC   =   90 
     จะได ้      CB̂D + 40 + 90 = 180 
     ดังนั้น     CB̂D     =   180 – (40 + 90)    =   50 

เนื่องจาก BD̂C    = 
1
2(BÔC) 

       และ BÔC   =   72   

    ดังนั้น BD̂C  =    
1
2  72      =     36 

เนื่องจาก  ส่วนโค้ง AC ยาวเท่ากับส่วนโค้ง BC 
     จะได้ AD̂C   = BD̂C   
    ดังนั้น AD̂C  = 36 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 127

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  127 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 7 

 
จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  และ OÂB  =  40   

จงหาขนาดของ AÔB และ AĈB 
วิธีท า 
 
 
 
 
 
 
 
แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 8 

 
จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  และ  AOC เป็นรูปสามเหล่ียมด้านเท่า   

 จงหาขนาดของ OÂC  และ  OĈB 
วิธีท า 
 
 
 
 
 
 

เนื่องจาก    AÔB + OÂB + OB̂A      = 180 
       และ  OÂB    =  OB̂A      =   40 
     จะได้     AÔB + 40 + 40 = 180 
     ดังนั้น     AÔB    =   180 – (40 + 40)    =   100 

เนื่องจาก AĈB    = 
1
2(AÔB) 

    ดังนั้น AĈB  =    
1
2  100      =     50 

เนื่องจาก     AOC เป็นรปูสามเหล่ียมด้านเท่า 
     ดังนั้น     OÂC    =    60 
เนื่องจาก OĈB    = AĈB – OĈA 
        AĈB     = 90      
       และ OĈA    =    60 
    ดังนั้น OĈB  =   90 – 60      =     30 
 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4128

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  128 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 9 

 
จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  ที่มี  CD̅̅ ̅̅   ผ่านจดุศูนย์กลางของวงกลม O   

และแบ่งครึ่งคอร์ด AB  ที่จุด D    และ  BĈD  =  27   จงหาขนาดของ BÔD  และ  OÂB 
วิธีท า 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 10 

 
จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  ที่มี  OM̅̅ ̅̅ ̅  แบ่งครึง่คอร์ด AB  ที่จุด M   

และ OB̂M  =  42   จงหาขนาดของ BÔM  และ  OÂM 
วิธีท า 
 
 
 
 

เนื่องจาก  OBC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจั่ว 
จะได ้     OĈB   =   OB̂C     =    27 
   เนื่องจาก      BÔD    =    OĈB + OB̂C   =  27 + 27   =   54 
จะได้      BÔD  =  27 + 27   =   54 
เนื่องจาก     OB̂D + BÔD + OD̂B     =   180 
                 OD̂B = 90 
จะได้  OB̂D =  54 + 90   =   180 
 ดังนั้น      OB̂D   = 180 – (54 + 90)    =    36   
 เนื่องจาก  OAB  เป็นรปูสามเหล่ียมหน้าจั่ว 
ดังนัน้ OÂB    =    OB̂D       =     36 
 

เนื่องจาก    BÔM + OB̂M + OM̂B     =   180 
                OB̂M   =   42    และ    OM̂B    =    90    
จะได ้  BÔM + 42 + 90 =    180   
    ดังนั้น     BÔM   = 180 – (42 + 90)    =    48   
เนื่องจาก   OÂM    =    OB̂M     
    ดังนั้น OÂM    =    42 
 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 129

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  129 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 11 

 
 จากรูป  ให้  AB̅̅ ̅̅   เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม O ถ้า  AC̅̅ ̅̅   และ  BC̅̅ ̅̅   ยาว 6  และ 8 เซนติเมตร 
ตามล าดับ  จงหาว่ารัศมขีองวงกลม O  ยาวกี่เซนติเมตร 
วิธีท า 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เนื่องจาก  ABC เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ที่มีมุม C เป็นมุมฉาก 
     จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
     จะได้  AB2  =   BC2 + AC2 
  =   82 + 62 
  =   64 + 36 
  =   100 
     AB    =    10 

      ดังนั้น   OA    =   
10
2      =     5   เซนติเมตร 

     นั่นคือ  รัศมขีองวงกลม O ยาว  5  เซนติเมตร  
 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4130

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  130 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 12 
 
 
 
 
 
 

จากรูป ให้  O  เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  โดยที่  OP̅̅ ̅̅   ตั้งฉากกับคอร์ด MN  ที่จุด P ถ้าคอร์ด MN  
อยูห่่างจากจุดศูนย์กลาง 5 เซนติเมตร และรัศมีของวงกลม O  ยาว 13 เซนติเมตร จงหาความยาวของคอร์ด MN 
วิธีท า 
 
 
 
 
 
 
 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 13 
 
 
 
 
 
 

จากรูป  ให้  O  เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  โดยที่  OM̅̅ ̅̅ ̅  ตั้งฉากกับคอร์ด AB  ที่จุด M ถา้คอรด์ 
AB  ยาว 24 เซนติเมตร   และจุด O อยู่ห่างจากคอร์ด AB   9 เซนติเมตร จงหาว่ารัศมีของวงกลม O  ยาวกี่
เซนติเมตร 
วิธีท า 
 
 
 
 
 

เนื่องจาก    ONP เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ที่มี OP̂N เป็นมุมฉาก 
    จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
    จะได้  PN2  =   ON2  OP2 
  =   132  52 
  =   169  25 
  =   144 
     PN    =    12 
      ดังนั้น   MN    =   2 PN = 2  12    =     24   เซนติเมตร 
     นั่นคือ  คอร์ด MN  ยาว  24  เซนติเมตร  
 

เนื่องจาก    OAM เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ที่มี OM̂A เป็นมุมฉาก 
  จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส 
   จะได้  OA2  =   OM2 + AM2 
  =   92 + 122 
  =   81 + 144 
  =   225 
     OA    =    15 
     ดังนั้น  รศัมีของวงกลม O ยาว  15  เซนติเมตร  
 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 131

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  131 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 14 

 
จากรูป  ให้  AB̅̅ ̅̅   สัมผัสวงกลม O ที่จุด C  และ  CD̅̅ ̅̅   เป็นเส้นผ่านศูนย์กลาง ถ้า OB̂C  =  32   

จงหาขนาดของ BÔC  และ  OD̂E 
วิธีท า 
 
 
 
 
 

 
แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 15 

 
จากรูป  ให้  PA̅̅ ̅̅   และ  PB̅̅̅̅   สัมผสัวงกลม O  ที่จุด A  และจุด B  ตามล าดับ 

ถ้า  AÔB  =  115   จงหาขนาดของ AP̂B 
 
วิธีท า 
 
 
 
 

เนื่องจาก    BÔC + OB̂C + OĈB     =   180 
                OB̂C   =   32    และ    OĈB    =    90    
จะได้  BÔC 32 + 90 = 180   
    ดังนั้น     BÔC   = 180 – (32 + 90)    =    58   

เนื่องจาก   OD̂E    =    
1
2 (BÔC)      

    ดังนั้น OD̂E    =    
1
2  58    =    29 

 

เนื่องจาก      AÔB  =  115     
                  OÂP  =  90    และ  OB̂P  =  90    
    และ        AP̂B + AÔB + OÂP + OB̂P     =   360 
  จะได ้               AP̂B + 115 + 90 + 90     =   360 
    ดังนั้น    AP̂B    = 360 – (115 + 90 + 90)    =    65   
 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4132

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  132 

เฉลยใบกิจกรรม 5 : วงล้อสัญลักษณ์รวมเรื่องวงกลม 
 

ตอนท่ี 1 ให้นักเรียนช่วยกันหาค าตอบของบัตรกิจกรรมวงล้อสัญลักษณ์ต่อไปนี้  
 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
30 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 
 

จากรปู  O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม  และมุมกลับ XOZ มีขนาด 240   
จงหาขนาดของ XŶZ 

 

 
 

              

              

              

              

              

 

 

 

เนื่องจาก XÔZ = 360 – 240    =  120 

เนื่องจาก   XŶZ  = 
1
2 (XÔZ) 

    ดังนั้น XŶZ  =   
1
2  120      =     60 

 
 
 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 133

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  133 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
32 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 
  
 

จากรปู  PA̅̅ ̅̅  และ PB̅̅̅̅  สัมผัสวงกลม O ทีจุ่ด A และ B   AP̂B =  55  
จงหาขนาดของ AÔB 

 
 

              

              

              

              

              

              

              

              

 
 
 

เนื่องจาก    AP̂B  =  55     

                OÂP  =  90    และ  OB̂P  =  90    

    พจิารณารูปสี่เหล่ียม APBO  

จะได ้AÔB  + AP̂B + OÂP + OB̂P   =  360 

     จะได้    AÔB + 55 + 90 + 90     =   360 

    ดังนั้น   AÔB     = 360 – (55 + 90 + 90)     

  = 125   

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4134

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  134 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
40 

โจทย์ 
              
 
 
 
 
 
 
 

จากรปู  O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม  มี  AÔB  = 128   จงหาขนาดของ  AĈB 
 

 

              

              

              

              

              

              

              

              

 
 
 
 
 

เนื่องจาก   AĈB  = 
1
2 (AÔB) 

      และ AÔB = 128 

    ดังนั้น AĈB  =   
1
2  128      =     64 

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 135

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  135 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
50 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 
 
 
จากรปู O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม   CD̅̅ ̅̅  แบ่งครึ่งและต้ังฉากกับคอร์ด AB ที่จดุ D  

และ CB̂D  =  58   จงหาขนาดของ AĈD 
 
 

 

              

              

              

              

              

              

              

              

 
 
 

เนื่องจาก  AD = BD 

              AD̂C  =  BD̂C = 90     

               DC = DC 

ดังนั้น ∆ ADC ≅ ∆ BDC  แบบ ด.ม.ด. 

จะได้       CÂD = CB̂D  =  58 

เนื่องจาก    AĈD + AD̂C + CÂD      = 180 

    ดังนั้น     AĈD  = 180 – (90 + 58)   =   32 

 

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4136

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  136 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
57 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 
 

จากรปู  O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม  และ AĈB  =  40  จงหาขนาดของ OB̂A 
 
 

 

              

              

              

              

              

              

              

              

 
 
 
 
 

เนื่องจาก AÔB = 2 (AĈB) 

    ดังนั้น AÔB  =   2  40      =     80 

เนื่องจาก     OB̂A + OÂB + AÔB     = 180 

                 OB̂A + OÂB    = 180 – 80   =  100 

       และ  OÂB    =  OB̂A 

     ดังนั้น     OB̂A    =      
100

2      =    50 

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 137

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  137 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
60 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 
 
 

จากรปู  วงกลม O  มีส่วนโค้ง AC ยาวเท่ากับสว่นโค้ง BC  
ถ้า  BÔC  =  114   แล้ว จงหาขนาดของ AD̂C 

 
 

 

              

              

              

              

              

              

              

              

 
 

เนื่องจาก   BD̂C  = 
1
2 (BÔC) 

      และ BÔC   =   114 

    ดังนั้น BD̂C  =   
1
2  114      =     57 

เนื่องจาก ส่วนโค้ง AC ยาวเท่ากับส่วนโค้ง BC 

    ดังนั้น  AD̂C = BD̂C    =   57 

 

 

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4138

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  138 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
64 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
  
 
 

จากรปู  O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม   มี  AĈB  =  70  และ  BP̂C  =  80   
จงหาขนาดของ CÂD 

 
 

 

              

              

              

              

              

              

              

              

 
 
 

พิจารณารูปสามเหล่ียม BCP 

เนื่องจาก     CB̂P + PĈB + BP̂C      = 180 

                PĈB   =   70     

      และ     BP̂C   =   80 

    ดังนั้น       CB̂P = 180 – (70 + 80)   =   30 

    นั่นคือ  CB̂D = 30 

    เนื่องจาก  CÂD  = CB̂D 

    ดังนั้น CÂD  =   30 

 

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 139

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  139 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
125 

 โจทย์ 
 
 
 
 
 
 

จากรปู  O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม   และ  AĈB  =   50     

จงหาขนาดของ OB̂A 
 

 
 

              

              

              

              

              

              

              

              

 
 
 
 

เนื่องจาก  AÔB = 2 (AĈB) 

    ดังนั้น AÔB  =   2  50      =     100 

พิจารณา   ∆ AOB 

เนื่องจาก     OB̂A + OÂB + AÔB      = 180 

     ดังนั้น    OB̂A + OÂB    =  180 –100  =   80 

         OÂB    =  OB̂A   

     ดังนั้น    OB̂A = 
80
2      =    40 

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4140

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  140 

ตอนที่ 2    ให้นักเรียนวาดสัญลักษณ์ตามล าดับของบัตรกิจกรรมที่เรียงได้ โดยเริ่มสัญลักษณ์แรกที่ต าแหน่ง 
12 นาฬิกา จากนั้นให้วาดสัญลักษณ์ล าดับถัดมาวนตามเข็มนาฬิกาไปเรื่อย ๆ จนครบทั้ง 8 สัญลักษณ์ 

 

 
 

 

 

 

  

  



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 141

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  141 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
 

บัตรค า บัตรภาพ และสื่อตา่ง ๆ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4142

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  142 

บัตรกิจกรรมวงล้อสัญลักษณ์ 
ส าหรับแผนการจัดการเรียนรู้ที่ 2 ชั่วโมงที ่6 

สัญลักษณ ์

 
ค าตอบ 

30 
ปัญหา : จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x  

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 
 

สัญลักษณ ์

 
ค าตอบ 

35 
ปัญหา : จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x  

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 

      
      
      
      
      
      
      
      
      
       

      
      
      
      
      
      
      
      
      
       



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 143

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  143 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 

40 
ปัญหา : จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 

 

สัญลักษณ ์

 
ค าตอบ 

65 
ปัญหา : จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 

 

      
      
      
      
      
      
      
      
      
       

      
      
      
      
      
      
      
      
      
       



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4144

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  144 

สญัลักษณ ์

 
ค าตอบ 

60 
ปัญหา : จากรูป จงหาคา่ x 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 

 

 

สัญลักษณ ์

 
ค าตอบ 

70 
 ปัญหา : จากวงกลม O ที่ก าหนดให้ จงหาค่า x 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

......……………………………………………………………… 

 

      
      
      
      
      
      
      
      
      
       

      
      
      
      
      
      
      
      
      
       



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 145

ชุด
กา
รจั
ดกิ

จก
รร
มก

าร
เรีย

นรู้
 (ส
 าห
รับ
ครู
ผู้ส

อน
) : 
วิช
าค
ณิต

ศา
สต

ร์  
หน

่วย
กา
รเรี

ยน
รู้ท
ี่ 4

 
 1

45
 

บัต
รภ

าพ
รูป

สา
มเ
หล

ี่ยม
ที่มี
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กล

มล้
อม

รอ
บ 

ส า
หร

ับแ
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กา
รจ
ัดก
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นร
ู้ที่ 
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ั่วโ
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ที่ 
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รูป
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สม

อ



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4146

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  146 

 

 

 

 

 

 

 

แผ่นโจทย์วงกลม หมายเลข 1 ถึง 15 

ส าหรับแผนการจัดการเรียนรู้ที่ 6 ชั่วโมงที่ 13 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 147

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  147 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 1 

 

 
 

จากรูป  ให้ O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  และ  AĈB   =   52   จงหาขนาดของ  AÔB 
 

 วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

             



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4148

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  148 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 2 

 

 
 

จากรูป  ให้ O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม   และมุมกลับ  YÔZ  =   200   จงหาขนาดของ  YX̂Z 
 

 วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

             

 

 

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 149

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  149 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 3 

 

 
 

จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม   และ  PÔS  =  96    
จงหาขนาดของ PQ̂S และ PR̂S 

 

 วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4150

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  150 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 4 

 

 
 

จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม   ที่มี   AC̅̅ ̅̅   และ  BD̅̅ ̅̅   ตัดกันทีจุ่ด O  
ถ้า  AÔB  =  120  แล้ว  จงหาขนาดของ AD̂B  และ  AĈD 

 

 วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

 

 

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 151

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  151 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 5 

 

 
 

จากรูป  ให้  AC̅̅ ̅̅   เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม O   โดยที่  AC̅̅ ̅̅  และ  BD̅̅ ̅̅   ตั้งฉากและตัดกันที่จดุ E  
ถ้า  AD̂B  =  40  แล้ว  จงหาขนาดของ AĈB  และ  CB̂D 

 

 วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4152

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  152 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 6 

 

 
 

จากรูป  ให้วงกลม O  มสี่วนโค้ง AC  ยาวเท่ากับส่วนโค้ง BC  
ถ้า  BÔC  =  72  แล้ว  จงหาขนาดของ BD̂C  และ  AD̂C 

 

 วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

 

 

 

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 153

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  153 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 7 

 

 
 

จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  และ OÂB  =  40   
จงหาขนาดของ AÔB และ AĈB 

 

  วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

 

 

 

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4154

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  154 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 8 

 

 
 

จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  และ  AOC เป็นรูปสามเหล่ียมด้านเท่า   
 จงหาขนาดของ OÂC  และ  OĈB 

 

  วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 155

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  155 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 9 

 

 
 

จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  ที่มี  CD̅̅ ̅̅   ผ่านจดุศูนย์กลางของวงกลม O   
และแบ่งครึ่งคอร์ด AB  ที่จุด D    และ  BĈD  =  27   จงหาขนาดของ BÔD  และ  OÂB 

 

 วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

 

 

 

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4156

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  156 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 10 

 

 
 

จากรูป  ให้  O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  ที่มี  OM̅̅ ̅̅ ̅  แบ่งครึง่คอร์ด AB  ที่จุด M   
และ OB̂M  =  42   จงหาขนาดของ BÔM  และ  OÂM 

 

  วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

 

 

 

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 157

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  157 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 11 

 

 
 

จากรูป  ให้  AB̅̅ ̅̅   เป็นเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม O 
ถ้า  AC̅̅ ̅̅   และ  BC̅̅ ̅̅   ยาว 6  และ 8 เซนติเมตร ตามล าดับ 

จงหาว่ารศัมีของวงกลม O  ยาวก่ีเซนติเมตร 
 

 วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

 

 

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4158

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  158 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 12 

 

 
 

จากรูป  ให้  O  เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  โดยที่  OP̅̅ ̅̅   ตั้งฉากกับคอร์ด MN  ที่จุด P 
ถ้าคอร์ด MN  อยู่ห่างจากจุดศูนย์กลาง 5 เซนติเมตร และรัศมีของวงกลม O  ยาว 13 เซนติเมตร 

จงหาความยาวของคอร์ด MN 
 

  วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

 

 

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 159

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  159 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 13 

 

 
 

จากรูป  ให้  O  เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม  โดยที่  OM̅̅ ̅̅ ̅  ตั้งฉากกับคอร์ด AB  ที่จุด M 
ถ้าคอร์ด AB  ยาว 24 เซนติเมตร   และจุด O อยู่ห่างจากคอรด์ AB   9 เซนติเมตร 

จงหาว่ารศัมีของวงกลม O  ยาวก่ีเซนติเมตร 
 

  วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

 

 

 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4160

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  160 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 14 

 

 
 

จากรูป  ให้  AB̅̅ ̅̅   สัมผัสวงกลม O ที่จุด C  และ  CD̅̅ ̅̅   เป็นเส้นผ่านศูนย์กลาง 
ถ้า OB̂C  =  32    จงหาขนาดของ BÔC  และ  OD̂E 

 

  วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

 

 

 

 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 161

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  161 

แผ่นโจทยว์งกลม หมายเลข 15 

 

 
 

จากรูป  ให้  PA̅̅ ̅̅   และ  PB̅̅̅̅   สัมผสัวงกลม O  ที่จุด A  และจุด B  ตามล าดับ 
ถ้า  AÔB  =  115   จงหาขนาดของ AP̂B 

 

 วิธีท า 

             
             
             
             
             
             
             
             
             

 
 
 
 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4162

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  162 

บัตรกิจกรรมวงล้อสัญลักษณ์รวมเรื่องวงกลม 
ส าหรับแผนการจัดการเรียนรู้ที่ 6 ชั่วโมงที่ 14 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
30 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 
 

จากรปู  O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม  และมุมกลับ XOZ มีขนาด 240   
จงหาขนาดของ XŶZ 

 
 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
32 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 
  
 

จากรปู  PA̅̅ ̅̅  และ PB̅̅̅̅  สัมผัสวงกลม O ทีจุ่ด A และ B   AP̂B =  55  
จงหาขนาดของ AÔB 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 163

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  163 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
40 

โจทย์ 
              
 
 
 
 
 
 
 

จากรปู  O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม  มี  AÔB  = 128   จงหาขนาดของ  AĈB 
 

 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
50 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 
 
 
จากรปู O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม   CD̅̅ ̅̅  แบ่งครึ่งและต้ังฉากกับคอร์ด AB ที่จดุ D  

และ CB̂D  =  58   จงหาขนาดของ AĈD 
 



<  ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4164

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  164 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
57 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 
 

จากรปู  O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม  และ AĈB  =  40  จงหาขนาดของ OB̂A 
 
 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
60 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 
 
 

จากรปู  วงกลม O  มีส่วนโค้ง AC ยาวเท่ากับสว่นโค้ง BC  
ถ้า  BÔC  =  114   แล้ว จงหาขนาดของ AD̂C 

 
 



ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (สำ�หรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  > 165

ชุดการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ (ส าหรับครูผู้สอน) : วิชาคณิตศาสตร์  หน่วยการเรียนรู้ที่ 4  165 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
64 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
  
 
 

จากรปู  O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม   มี  AĈB  =  70  และ  BP̂C  =  80   
จงหาขนาดของ CÂD 

 
 

สัญลักษณ ์
 

ค าตอบ 
125 

โจทย์ 
 
 
 
 
 
 

จากรปู  O เปน็จุดศูนย์กลางของวงกลม   และ  AĈB  =   50     

จงหาขนาดของ OB̂A 
 



 

คณะผู้จัดท ำ 

ที่ปรึกษำส ำนักงำนโครงกำรส่วนพระองค์สมเด็จพระกนิษฐำธิรำชเจ้ำ กรมสมเด็จพระเทพ
รัตนรำชสุดำ ฯ สยำมบรมรำชกุมำรี 

คุณหญิงกษมา วรวรรณ ณ อยุธยา ที่ปรึกษาโครงการส่วนพระองค์สมเด็จพระกนิษฐาธิราชเจ้า  
กรมสมเด็จพระเทพรัตนราชสุดาฯ สยามบรมราชกุมารี 

นายสมเกียรติ ชอบผล ประจ าส านักพระราชวังพิเศษ ระดับ ๑๐ 
นางมัณฑนา ศังขะกฤษณ์ ข้าราชการบ านาญ  

ที่ปรึกษำ 

นายอัมพร พินะสา เลขาธิการคณะกรรมการการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน 
นายกวินทร์เกียรติ นนธ์พละ รองเลขาธิการคณะกรรมการการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน 
นายสุชาติ วงศ์สุวรรณ ข้าราชการบ านาญ  
นายชัยพฤกษ์ เสรีรักษ์ ผู้ทรงคุณวุฒิ ส านักนโยบายและแผนการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน 

ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน 
รองศาสตราจารย์ทิศนา แขมมณี ราชบัณฑิต 
นางเบญจลักษณ์ น้ าฟ้า ที่ปรึกษาพิเศษ ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน  
นางวัฒนาพร ระงับทุกข์ ที่ปรึกษาพิเศษ ศูนย์บริหารงานการพัฒนาศักยภาพบุคคลเพ่ือความเป็นเลิศ  
ศาตราจารย์ชูกิจ  ลิมปิจ านงค์ ผู้อ านวยการสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
นางศรินธร วิทยะสิรินันท์ ผู้อ านวยการโรงเรียนนานาชาติ เซนต์ แอนดรูว์ส กรุงเทพ 
นางสาวรัตนา แสงบัวเผื่อน ผู้อ านวยการส านักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 

ที่ปรึกษำกลุ่มสำระกำรเรียนรู้คณิตศำสตร์ 

นางสาวสุพัตรา ผาติวิสันติ์ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
นางสาวสุพรรณี ชาญประเสริฐ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
นายศรเทพ วรรณรัตน์ 
นางสาวอลงกรณ์ ตั้งสงวนธรรม 

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 

 

 



 

 

คณะผู้จัดท ำกลุม่สำระกำรเรียนรู้คณิตศำสตร์ 

๑. นายถนอมเกียรติ งานสกุล ข้าราชการบ านาญ 
๒. นางชนิสรา เมธภัทรหิรัญ  อาจารย์ มหาวิทยาลัยสวนดุสิต 
๓. นางสาววัฒนิตา น าแสงวานิช อาจารย์ โรงเรียนสาธิตจุฬาลงกรณ์มหาวิทยาลัย ฝ่ายมัธยม 
๔. นายรัฐพล กัลพล อาจารย์ โรงเรียนสาธิต “พิบูลบ าเพ็ญ”  

มหาวิทยาลัยบูรพา 
๕. นายจักรพงษ์ ผิวนวล อาจารย์ โรงเรียนสาธิตแห่งมหาวิทยาลัยเกษตรศาสตร์  

ศูนย์วิจัยและพัฒนาการศึกษา 
๖. นางสาวดนิตา ชื่นอารมณ์ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๗. นางสาววรนารถ อยู่สุข สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๘. นายอลงกต ใหม่ด้วง สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๙. นางสาวจันทร์นภา อุตตะมะ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๑๐. นางสาวศศิวรรณ เมลืองนนท์ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๑๑. นางสาวสิริวรรณ จันทร์กูล สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๑๒. นายจิระเมศร์ รุจิกรหิรัณย์ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๑๓. นางสาวเสาวลักษณ์ สุวรรณชัยรบ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๑๔. นางสาวใบอ้อ สามะกิจ ครู โรงเรียนดาราสมุทร ศรีราชา 

ส านักงานคณะกรรมการส่งเสริมการศึกษาเอกชน 
๑๕. นางสาวสุวรัตน์ ทองพันชั่ง ครู โรงเรียนปัญญาวรคุณ 

ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษากรุงเทพมหานคร เขต ๑ 
๑๖. นางสาวอภิรดา ทั่นเส้ง ครู โรงเรียนวิสุทธรังษ ี

ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษากาญจนบุรี 
๑๗. นางอรทัย ย่อมสระน้อย  ครู โรงเรียนร่องค า 

ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษากาฬสินธุ์ 
๑๘. นางสาวแพรไหม สามารถ ครู โรงเรียนอนุกูลนารี 

ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษากาฬสินธุ์ 
๑๙. นายนาคิน สัจจะเขตต์  ครู โรงเรียนขอนแก่นวิทยายน 

ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาขอนแก่น 
๒๐. นายพจนวัฒน์ จารย์พรมมา ครู โรงเรียนชลบุรี “สุขบท” 

ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาชลบุรี ระยอง 



 

 

๒๑. นางปาจรีย์ ชัยเพชร ครู โรงเรียนวิทยาศาสตร์จุฬาภรณราชวิทยาลัย ตรัง 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาตรัง กระบี่ 

๒๒. นางเสาวรัตน์ รามแก้ว  ครู โรงเรียนทุ่งสง 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษานครศรีธรรมราช 

๒๓. นางสาวรมิดา จันฟุ่น  ครู โรงเรียนทุ่งช้าง 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาน่าน 

๒๔. นางจริยา จันทร์เรือง ครู โรงเรียนประจวบวิทยาลัย 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาประจวบคีรีขันธ์ 

๒๕. นางสาวเกศินี เพ็ชรรุ่ง ครู โรงเรียนบ้านนา “นายกพิทยากร” 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาปราจีนบุรี นครนายก 

๒๖. นายภานุวัฒน์ เกียรตินฤมล ครู โรงเรียนบรบือ 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษามหาสารคาม 

๒๗. นางสาวอัจฉรา วันฤกษ์ ครู โรงเรียนวิทยาศาสตร์จุฬาภรณราชวิทยาลัย มุกดาหาร 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษามุกดาหาร 

๒๘. นายศราวุฒิ คล่องดี ครู โรงเรียนวิทยาศาสตร์จุฬาภรณราชวิทยาลัย มุกดาหาร 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษามุกดาหาร 

๒๙. นางสาวพรปวีณ์ ตาลจรุง ครู โรงเรียนวิทยาศาสตร์จุฬาภรณราชวิทยาลัย มุกดาหาร 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษามุกดาหาร 

๓๐. นายวีรยุทธ สร้อยเพชร  ครู โรงเรียนมัธยมวัดศรีจันทร์ประดิษฐ์ ในพระบรมราชานุเคราะห์ 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาสมุทรปราการ 

๓๑. นายสุทธิรักษ์ สุขศิริสวัสดิกุล ครู โรงเรียนวัดทรงธรรม 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาสมุทรปราการ 

๓๒. นางสาวยศศิกา อ่อนจร  ครู โรงเรียนวัดทรงธรรม 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาสมุทรปราการ 

๓๓. นางมานิตา เจริญองอาจ  ครู โรงเรียนสตรีสมุทรปราการ 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาสมุทรปราการ 

๓๔. นางสาวธิดารัตน์ นิ่มนุช  ครู โรงเรียนศรีประจันต์ “เมธีประมุข” 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาสุพรรณบุรี 

๓๕. นางสาวขวัญหทัย พิกุลทอง ครู โรงเรียนสวนแตงวิทยา 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาสุพรรณบุรี 
 



 

 

๓๖. นายภานุพงษ ์วิยะบุญ ครู โรงเรียนกุมภวาปี 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาอุดรธานี 

๓๗. นายธนกร ขันตรีสกุล ครู โรงเรียนอุดรพิทยานุกูล 
ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาอุดรธานี 

คณะบรรณาธิการ 

๑. รองศาสตราจารย์สิริพร ทิพย์คง ข้าราชการบ านาญ 
๒. ผู้ช่วยศาตราจารย์ลัดดาวัลย์ เพ็ญสุภา ข้าราชการบ านาญ 
๓. ผู้ช่วยศาสตราจารย์มาลินท์ อิทธิรส ข้าราชการบ านาญ 
๔. นางสุวรรณา คล้ายกระแส ข้าราชการบ านาญ 
๕. นายถนอมเกียรติ งานสกุล ข้าราชการบ านาญ 
๖. นางสาวจ าเริญ เจียวหวาน ข้าราชการบ านาญ 
๗. นายดนัย ยังคง นักวิชาการอิสระ 
๘. นายสมนึก บุญพาไสว  นักวิชาการอิสระ 
๙. ผู้ช่วยศาสตราจารย์จิณดิษฐ์ ละออปักษิณ อาจารย์ จุฬาลงกรณ์มหาวิทยาลัย 
๑๐. ผู้ช่วยศาสตราจารย์ไพโรจน์ น่วมนุ่ม อาจารย์ จุฬาลงกรณ์มหาวิทยาลัย 
๑๑. ศาสตราจารย์วิเชียร เลาหโกศล อาจารย์ มหาวิทยาลัยเกษตรศาสตร์ 
๑๒. ผู้ช่วยศาสตราจารย์ชนิศวรา เลิศอมรพงษ์ อาจารย์ มหาวิทยาลัยเกษตรศาสตร์ 
๑๓. ผู้ช่วยศาสตราจารย์วันดี เกษมสุขพิพัฒน์ อาจารย์ มหาวิทยาลัยเกษตรศาสตร์ 
๑๔. รองศาสตราจารย์เวชฤทธิ์ อังกนะภัทรขจร  อาจารย์ มหาวิทยาลัยบูรพา 
๑๕. นางนงนุช ผลทวี ครู โรงเรียนทับปุดวิทยา 

ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษาพังงา ภูเก็ต ระนอง 
๑๖. นางสาวสุพัตรา ผาติวิสันติ์ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๑๗. นางสาวอลงกรณ์ ตั้งสงวนธรรม สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๑๘. ว่าที่ร้อยเอกภณัฐ ก้วยเจริญพานิชก์ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
๑๙. นางสาววรนารถ อยู่สุข สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
   
   

 
 



 

 

ผู้รับผิดชอบโครงกำร 

นางผาณิต ทวีศักดิ์ รองผู้อ านวยการส านักวชิาการและมาตรฐานการศึกษา 
นางสาวพรทิพย์ ดินดี ข้าราชการบ านาญ 
นางสาวภัทรา ด่านวิวัฒน ์ นักวิชาการศึกษา 

ส านักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 
นางสาวอธิฐาน คงช่วยสถิตย์ นักวิชาการศึกษา 

ส านักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 
นายอภิศักดิ์ สิทธิเวช นักวิชาการศึกษา 

ส านักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 
นางสาวอัจฉราพร เทียงภักดิ์ นักวิชาการศึกษา 

ส านักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 
นางสาวปรมาพร เรืองเจริญ พนักงานธุรการ 

ส านักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 
นางสาววศินี เขียวเขิน นักวิชาการศึกษา 

ส านักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา 
 



สํานักงานโครงการสวนพระองคสมเด็จพระกนิษฐาธิราชเจา 
กรมสมเด็จพระเทพรัตนราชสุดา ฯ สยามบรมราชกุมารี

สํานักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน
สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี

ชื่อ - ชื่อสกุล......................................................................................................................เลขที.่.................................

ชั้นมัธยมศึกษาปที.่..................................โรงเรียน.....................................................................................................

ชุดกิจกรรมการเรียนรู (สําหรับนักเรียน) กลุมสาระการเรียนรูคณ
ิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 1 ภาคเรียนที่ 1 รายวิชาคณิ

ตศาสตร

ชุดกิจกรรมการเรียนรู (สําหรับนักเรียน)
กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 1

ภาคเรียนที่ 1 รายวิชาคณิตศาสตร




